Matematicas 1. 11. Limites de sucesiones.

22. LIMITES DE SUCESIONES.

e Kk representa un nimero distinto de 0, y N un numero mayor que 0:

too+kK=x10 00 « |t sik>0
= =® (+oo) = ]

+00 + 00 = 400 0 0 sik<O
ToTeET® 2=O (+00)" = +o0
0-K =0 0
0-k=0 KO =1 (+oo)” =
®_» o [+ sin>1 log, 0" =—0
k “losin<1 log, 1=0
5:O . {0 sin>1 log,, (+ o) = +o0
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Indeterminaciones:
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0.

o0 o0 100
0 0°
0
e Limites de polinomios: a, = P(n).

Da siempre +o0 6 —o0. El signo es el del coeficiente del término de mayor grado.

_ . , . P(n
e Limites de cocientes de polinomios: a, = ﬁ

Q(n)
. . . .., ™ o o
Se obtiene siempre una indeterminacion —, que se resuelve dividiendo cada término del
o0

numerador y cada término del denominador por la n de mayor grado que aparezca en la
fraccion.

Se puede seguir la siguiente regla:

— Da o si el grado de P(n) es mayor que el de Q(n). El signo depende de los signos del
término de mayor grado de cada polinomio.

— DaOsi el grado de P(n) es menor que el de Q(n).
— Si ambos grados son iguales, el resultado es el coeficiente del término de mayor grado
de P(n) dividido entre el coeficiente del término de mayor grado de Q(n).

e Limites con radicales.— Pueden aparecer las siguientes indeterminaciones:

0 . _ . : .
— —: seresuelve igual que en los limites de cocientes de polinomios.
o0

— 4o —o00: se multiplican el numerador y el denominador por el conjugado de la expre-
sion irracional.

e Limites con indeterminaciones del tipo 1” .— Se resuelven mediante el nimero €.
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n
, , 1 , ) )
Se define el nimero € como € = IIm(1+ — | . Es un numero irracional.

e =

n
2,7182818284590452353602874713527...

Propiedades de los limites de sucesiones:
El limite de una sucesion, cuando existe, es unico.

lim(a, +b,)=lim a, +1im b,
lim(a, —b, )=1lim a, —lim b,

lim(a, -b,)=lim a, -lim b,

n

] i -
lim b—”]= ", silimb,#0.
n

, b , lim b, R
lim (a,)™ =(im a, ™", silima, >0.

. Calcula los siguientes limites de sucesiones:

a) Iim(n3 —n2) o N
b) lim(=n?+2n-1) plim (Hj
¢) lim{n? —=7n3 +19n-1) 5 12 an

d) ”m(nlo—ng—ne) k lim 2n® +4n-1
3 2
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lim —+ 1 im——=
D (Zn 3n? j m) | n°
- 1-3n n> n*+1
g lim n) Iim -
Un+1 ) 2n-1 2n+1j
. 3n-1 M
h) lim— 0) lim (—1)“-—1 }
74_1 L I’H—l
2n - N
2 p) lim —1“-—}
i) lim— NEArrE
1+1/n
. Calcula los siguientes limites:
3 2
a) Il'm(S\/n2+ L j d) Iim\/n -n“+3n+2-2n
2n+3 3n+1
3 2
b) imyn+1 o lim n®+2n-1-n
n+2

Jn*+n®—n?+n+1

2
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c) lim
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g) I|'m(\/n2 ~1-+/n? +1) i) Iim[ﬁ-(ﬁ—\/n—ﬂn
h) Iim(n —+n? +10n)

3. Calcula los siguientes limites:
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